IIpaypatiky avaduon I. Avon 36

1. a. Av Ac BtoteinfB <infA. (Ze 6An v doknor 1. Ta ouvoAda A, B Sswpouvial KAte gpaypéva)

B. Av yla kaBe x € A unidpxetl y € B pe y < x t6te inf A = inf B kat ounv e161kr) niepinmowon A =B
artodeifte 611 10 A eival arelpoouvoAo.

y. Arnobeigte ot s =inf A £dv kat povo v § KAT® @paypa tou A xat [s,s+€)NA# @ yla xabe
€>0.

6. 'Eotw A< (—00,0) xat B < (0,+00). Av yia kabe € > 0, uniapxet a€ A kat be B wote b—a<e,
6eite ot sup A =infB.
€. Anobeigte ot inf(A+ B) =inf A +infB.
¢. inf(AU B) = min{inf A,inf B}
'‘OAgg o1 anaviroelg otnpidoviatl otov oplopod v sup, inf mou wooduvapet pe g oxéoelg
LXSMVxeX<<supX<Mzxatu. x=MVxeX < infX=M.
Avon
a. Enedn av x € A 10te x € B €xoupe x = infB yia kaBe x € A, ou 1006uvapel onwg mpoeinape pe
v oxéon infA =infB.

B. Me Baon Vv urobeon yia kabe x € A untapyel y € B wote y < x kat eneidr) y = inf B €xoupe infB < x
yla kabe x € A rou 1ooduvapet pe inf A = infB. Lxeuka pe myv e1d61kn nepimtwon A= B av 1o A fjtav
TMEMEPAOPEVO GUVOAO Sa €ixXe €AAX10TO OTOXEI0 X. ZUPPOVA OIS 1€ TV UTtoBeon Sa urrjpXe OTo1XEio
y € Ape y<x, Atorno

Y. Av s =infA tote s eivat katw @paypa tou A orote A < [s,+00]. Av dev ioxue 10 {nroupevo
oupnépaocpa da urnroxe KAmnoog €y > 0 t€tolog wote (S, s+€p) N A =@, 6ndadr) dev Sa unrpxe Kavéva
onpeio t1ou A oto didotnpa [s, s +€p) orote 6do 10 A Sa fjrav uroouvodo oto draotnpa (S + €g, +00).
Zinv mepinioon avty 10 s+ €y Sa nNrav kate gpaypa tou A, datorto 610t Sa eixape KAtw @paypa
yvnoimg peyalutepo tou inf A. Avtiotpodwg Av Sewprjcoupie KAt @paypa M pe Tig pourtob£oetg g
aoknong 9a deioupe ot eivat o s =infA = M. Av 6ev frav 1ote s > M ondte yua s = M +¢€ éxoupe
x=M+eyuaardabe xe A [M,M+¢€)nN A= @, atoro pe Baon v apXKr unodeor.

6.I"a kd&be a € A xat yua kabe b € B 1oxvet 0tt: a < b. Ano ) oxéon (i): sup A< b ywa kabe b e B. Kat
ard v (ii): sup A <infB. Ano v unobeon £xoupe 6t da€ A,Ibe B: b—a <€ KAl ano Vv OXEOT)
a<supA<infB < b naipvoupe 0 <infB—-sup A< b—a<e€ ya xkabe € > 0 onodte sup A =infB.

€. Ano ug oxéoeig A< AUB kat B € AU B mipokurtouv ot oxéoelg infAUB < infA kat infAUB <
infB. Eme1dr] KAmo10 éva amod ta mpota PEAN TRV IPONYOUHEVOV AVICOTHT®V £ival T0 €AdX10TO Ot
duo aviootnteg ouprttucovrat otv min{infA,infB} = infAu B. Zxeuxkd pe v dAAn mleupd ng
aviodtntag , yua tuxov x € AU B 9a 1oyxvet eite x € A onote x = inf A = min{inf A, inf B} eite x € B omntdte
x = inf B = min{inf A, inf B} ka1 teAwd inf(Au B) = min{inf A, inf B}.

¢ Tatwyxov xe A+ B éxoupe x=a+bpeac A, be bonote x=a+b=infA+infB yia ka6e x€ A+ B
rou Sivetl inf(A+ B) = inf A+infB. xeukd pe 1o dAAo oKEAOG TG AVIOOTNTAS , Y1d TUXOVIEG aplOpoug
ace Aratbe B éxoupe x=a+be A+B 1 a=x—b=inf(A+ B) - b ylua k&be a € A nou 1ooduvapet
pe infA = inf(A+ B) — b. H tedevtaia avicomta ypadetat b = inf(A+ B) —infA yia kdbe b € B mou
rooduvapel pe inf B = inf(A + B) —inf A 1) inf(A + B) <inf A +inf B rou aroteAel 10 eltepo okEAOG NG
{ntoupevng aviootntag.



